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Zadatak I-1.

Na pocetku je samo broj 44 napisan na ploci. Cijeli broj a na plo¢i moze se zamijeniti s Cetiri
medusobno razli¢ita cijela broja aq, as, as, a4 ¢ija je aritmeticka sredina, i (a1 + az + az + ay),
jednaka a. U jednom koraku istodobno mijenjamo sve cijele brojeve na plo¢i na prethodno
opisani na¢in. Nakon 30 koraka ostane n = 43° cijelih brojeva by, bs, ..., b,. Dokazi da je

B2 4b2+ .. b2
L0 +"22011.

n

Zadatak I-2.

Neka je n > 3 prirodan broj. Ivan i Marija igraju sljedec¢u igru: najprije Ivan oznaci stranice
pravilnog n-terokuta brojevima 1,2,...,n na koji god nacin zeli, koriste¢i svaki broj tocno
jednom. Tada Marija dijeli n-terokut na trokute s n — 3 dijagonale koje se ne sijeku u njegovoj
unutrasnjosti. Sve te dijagonale oznacene su s brojem 1. U svaki od trokuta upisan je umnozak
brojeva na njegovim stranicama. Neka je S zbroj tih n — 2 umnozaka.

Odredi vrijednost od S ako Marija zeli da je S najmanji moguci, a Ivan zeli da je S najveci
moguci i oboje postupaju optimalno.

Zadatak I-3.

U ravnini su dane kruznice K; i Ky sa sredistima [; i I5, redom, koje se sijeku u tockama A i
B. Pretpostavimo da je kut <t/;Al, tup. Tangenta na K; u tocki A sijece Ko i u tocki C, a
tangenta na K u tocki A sijece Ky i u tocki D. Neka je K3 opisana kruznica trokuta BC'D.
Neka je E poloviste luka C'D kruznice K3 koji sadrzi B. Pravci AC i AD sijeku K3 i u tockama,
K i L, redom. Dokazi da je pravac AE okomit na K L.

Zadatak I-4.
Neka su k i m, k > m, prirodni brojevi takvi da je km(k* — m?) djeljiv s k* — m3. Dokazi da
je (k—m)3 > 3km.

Vrigeme: 5 sati

Vrigeme za postavijanje pitanja: 45 min

Svaki zadatak vrijedi 8 bodova.

Redoslijed zadataka ne odraZava njihovu tezinu.



