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Uloha I-1.

Na tabuli je napsano ¢islo 44. Celé ¢islo a napsané na tabuli mizeme nahradit ¢tyfmi riznymi
celymi cisly ay, as, asz, a4, jejichz aritmeticky primeér 411(@1 + as + ag + a4) je roven &islu a.
V jednom kroku soucasné nahradime vSechna ¢isla na tabuli vySe popsanym zptisobem. Po 30

krocich dostaneme na tabuli n = 43 celych &sel by, b, . . ., b,. DokaZte, Ze

B2 4+b2+ .. 2
10 +"22011.

n

Uloha I-2.

Necht n > 3 je pfirozené ¢islo. Jenicek a Marenka hraji nasledujici hru: Nejdiive Jenicek ocisluje
strany pravidelného n-tthelniku ¢isly od 1 do n (v libovolném poradi; kazdé ¢islo pouzije pravé
jednou). Potom Mafenka zvoli nékterych n — 3 neprotinajicich se tthlopticek rozdélujicich dany
n-thelnik na trojuhelniky. Vsechny tyto thlopticky se pak ocisluji ¢islem 1, a dovniti kazdého
z trojuhelnikl se napiSe soucin ¢isel na jeho stranach. Soucet téchto n — 2 soucint oznac¢me S.
Jaka bude hodnota souctu S, jestlize snahou Jenicka je, aby byl soucet co nejvétsi a Marenka
se snazi, aby byl soucet co nejmensi, pricemz oba délaji nejlepsi mozné volby?

Uloha I-3.

V roviné se kruznice Ky a Ko, o st¥edech po fadé I; a I, protinaji ve dvou bodech A a B. Necht
je thel I1 Al tupy. Tecna ke K1 v bodé A protina Ky jesté v bodé C' a tecna ke Ky v bodé A
protind Ky jesté v bodé D. Oznacéme K3 kruznici opsanou trojihelniku BC'D. Necht F je stted
toho oblouku C'D kruznice K3, ktery obsahuje bod B. P¥imky AC' a AD protinaji K3 po fadé
jesté v bodech K a L. Dokazte, ze pfimky AE a KL jsou vzajemné kolmé.

Uloha I-4.
Necht k a m (k > m) jsou kladna cela ¢isla takova, Ze ¢islo km(k* — m?) je délitelné ¢islem
k* —m3. Dokazte, Ze (k —m)? > 3km.

Cas na vypracovdni: 5hodin

Cas na otdzky: 45min

KaZda tloha je hodnocena nejvyse 8 body.
Ulohy nejsou fazeny dle obtiznosti.



