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Uzduotis T-1.
Raskite visas tokias funkcijas f: R — R, kad lygybé

v f(x) +2°f(y) + 2y = ayf(z +y) + 2° +y°

galioja visiems x,y € R, kur R yra realiyjy skaiciy aibé.

Uzduotis T-2.
Teigiami realieji skaiciai a, b, ¢ tenkina lygybe
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Irodykite, kad
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UzZduotis T-3.

Duotas naturalusis skai¢ius n > 3. Plokstumos tasky aibe {(z,y) | z,y € Z, 1 <z <n,1 <y <n}
pazymékime M. (Z yra sveikuyju skaiéiy aibe.)

Kiek daugiausiai tasky gali buti poaibyje S C M, kurio jokie trys skirtingi elementai néra
staciojo trikampio virsunés?



UzZduotis T-4.
Duotas naturalusis skaic¢ius n > 3. Tarptautinése matematikos varzybose buvo 3n dalyviy,
buvo kalbama n kalby, o kiekvienas dalyvis mokeéjo lygiai tris skirtingas kalbas.
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Irodykite, kad tarp ty kalby buvo maziausiai {?n—‘ tokiy, is kuriy bet kuris dalyvis mokeéjo
daugiausiai dvi.

([x] yra maziausias sveikasis skai¢ius, ne mazesnis uz x.)

Uzduotis T-5.
Iskilojo penkiakampio ABC'DE visos krastinés lygios. [strizainés AD ir EC kertasi taske S;
be to, ZASE = 60°. Irodykite, kad dvi penkiakampio ABC' DE krastinés yra lygiagrecios.

Uzduotis T-6.

Trikampis ABC yra smailasis. By ir Cy yra jo aukstiniy, nuleisty atitinkamai is virsuniy B ir C,
pagrindai. X yra toks trikampio ABC' vidaus taskas, kad ties¢ BX liecia apie trikampj AX Cj
apibrézta apskritima, o tiese C X — apie trikampj AX By apibrézta apskritimg. Jrodykite, kad
tiesés AX ir BC yra statmenos.

Uzduotis T-7.
Netuscios aibés A ir B nesikerta, ir AU B = {1,2,3,...,10}. Irodykite, kad egzistuoja tokie
skaiciai a € A bei b € B, kad skai¢ius a® + ab® + b yra dalus is 11.

UzZduotis T-8.
Naturalusis skaicius n vadinamas nuostabiu, jei egzistuoja tokie naturalieji skaiciai a, b, ¢, kad

n = (b,c)(a,bc) + (c,a)(b, ca) + (a,b)(c, ab).

Irodykite, kad egzistuoja 2011 is eilés einancéiy nuostabiy naturaliyjy skaiciy.
((m, n) zymi naturaliyju skaic¢iy m ir n didziausia bendra daliklj.)

Laikas: 5valandos

Laikas klaustmams: 45 min

Kiekviena uZduotis verta 8 tasky.

UZduociy tvarka nepriklauso nuo jy sudétingumo.



